Gabarito — Lista #1, Micro 11, agosto/2005

1) C(q)=cq;D(p)=ap*;a,c>0

a)

Elast. = dq/q/dp/p = dq/dp/p/q = d(ap_g)/dp/(p/ap_g) =—8ap_5_1p/ap_e =—eap " ap™* =—¢
R(p) = pg = pD(p)=pap™* =ap"*

b)
dR(p)/dp = (1-&)ap™*

c) Ha, pelos menos, trés maneiras de fazer essa conta. Escolha a que considerar mais
simples.

i) 7=R(p)-c(p)=ap"™ —cap”*

dﬂ'/dp =0..(1-8)ap ™ +ecap™' =0= scap
logo, p =é&c/(e-1)

ii)D(p)=ap™ = p=a'""/q"* ¢ = D(p)

logo, 7 = R(q)—c(q) = al/sq/ql/s —cq= al/sq(s—l)/s —eq
C.P.O.:

(e-1/(e)a"?q"  =c=>(al/lle=(elle-)c=a"" =q¢" (/e -1)c=q"" =(@"" Ie)(e-1)/ &)

—(l+¢) —e+l+e

=(e-Dap™ = ec/(s-1)=p

a -1,
logo, ¢ =—(—)
¢’ ¢

1/
¢ &

Logo, p= c

a’* e-1 e-1

C &
i) 7 = p(q)g —cq
dp dp q 1 g
—q+p@)=c=>——p+p=c=>p(l-—)=c=>p=—-oc
dq dqg p £ 1

Atengao: o problema so tem solugdo para demanda eldstica, i.e., || >1

d) O preco deve ser funcdo da elasticidade: quanto menos elastica for a demanda (mas
estritamente maior do que 1), maior o poder de mercado do monopolista e, portanto, maior
o mark-up que podera cobrar sobre o custo marginal da produgdo. Quanto mais eléstica a
demanda, menor esse poder. No limite, quando & — o, o monopolista perde todo o poder
de mercado; equivale ao caso de concorréncia perfeita e, como esperado, o preco cobrado
converge para c.

e) ENUNCIADO ERRADO: ¢ — 1, POIS ¢ NAO PODE SER NEGATIVO — FOSSE ESSE
O CASO, A DEMANDA AUMENTARIA COM O PRECO.

A expressao para p calculada acima ndo estd determinada para & =1. Podemos tentar o
limite. E mais facil, porém, utilizar a funcdo demanda.

5—)1:D(p):ﬁzp=£:ﬂ:gq—cq:a—cq:>d—ﬂ:—c¢0v’q
p q q dq



Logo, ndo existe solugdo para o problema do monopolista. Como a derivada do lucro em
relacdo a quantidade ¢ negativa, o monopolista vai produzir uma quantidade arbitrariamente
proxima de zero, pois o preco tende a infinito. Como o prego tende a infinito mais
rapidamente do que a quantidade tende a zero (¢ o crescimento de uma fun¢do conveza
contra o decréscimo de uma fungao linear) e o custo também tende a zero, o lucro tende a
infinito.
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al/e .
0 R(q)=pg=——g=a'"q°*
ql/e

-1
RMg(q)= gg al/sq—l/&

g) A quantidade ja foi calculada no item c(ii). Podemos encontrar o mesmo valor igualando
a receita marginal encontrada no item f ao custo marginal.

2) ENUNCIADO ERRADO: A FUNCAO-CUSTO E DADA POR c(q) = q =(q, +q,)’

2

a)
9,

T = (100_%)% +(100-¢,)q, — (g, +qZ)2 = 7 =100q, —7+100q2 _q22 _%2 -2q,9, _q22

b)C.P.O.:
100-2
100— ¢, —2¢, —2¢, = 0=>100-2q, =3q, = ¢, :qu
1002, —2¢, —2¢, =0=>100-2q, = 4q, = q, =25—%
Resolvendo esse sistema, temos:
q, =25
q, =125
o) p, =IOO—§:87,5
p, =100—-¢, =875
7 =87,5(25+12,5)—(25+12,5)> = 1875
d)
q q, 3

7, =100-)g, —¢q’ =100g, —2——¢° =100g, - ——

= 5 ), — 4, @ g, 2
d
AT 0:100-3g, =0=> ¢, = 20

dq, 3

7, =(100-q,)q, _%2 =100g, _%2 _‘bz =100q, _2%2



drm,

=0..100—4q, =0 = ¢, =25

dq,
e)
_(100_@)_2
3
,=100-25=75
250100 100, 5000
T = 3 ( ) 3

T =T, +7r2 :2917

Logo, o lucro ¢ maior do que aquele encontrado no item c. Isso se deve a convexidade da
funcdo-custo, ou seja, ao fato de o custo marginal ser crescente: dada a producao de uma
unidade, ¢ mais barato produzir a unidade seguinte “como se fosse a primeira” (i.e., a
primeira unidade em uma fabrica diferente) do que dar continuidade a mesma linha de
producdo, na qual a unidade seguinte saird mais cara por conta do custo marginal ser
crescente. Isso, por sua vez, se deve a uma funcdo de producdo com retornos decrescentes
de escala (podemos assumir como sendo uma fung¢ao de producao de curto prazo).

f) Nao ¢ necessario fazer a conta. Vendendo em dois mercados distintos, o monopolista
decide cobrar, nos dois mercados, o0 mesmo prego p =87.,5. Logo, quando nao puder mais

discriminar, ele simplesmente cobrara o mesmo preco € vendera as mesmas quantidades em
cada um dos mercados, obtendo o mesmo lucro. E um caso particular pouco provavel de
acontecer na pratica: a possibilidade de discriminagdo nao aumenta o lucro do monopolista.

3) Podemos usar a férmula calculada na questdo 1, item c(iii):

1 . : )
p(1+—) =c. Lembre-se de que, na questdo 1, a elasticidade era igual a —& . Aqui, estou
£

definindo a elasticidade exatamente igual a &, sem inverter o sinal. Por isso, temos o sinal
de mais na formula. Além disso, tinhamos retornos constantes de escala e, portanto, custo
marginal constante igual a c. Sem conhecimento da forma funcional do custo, devemos
igualar a receita marginal (lado esquerdo da equacdo) ao custo marginal genérico

Q)= dC(q)

' 1 ' '

P1(1+_—2)=C:>P15=C:>P1 =2c

(1+L)_C':> é—c':> —ic'
P> —4 P> 4 P> 3
Como o custo marginal nao pode diferir entre os dois mercados,
P 3.3

=2—=—=>p =15
», 42 Py P>

logo, o monopolista ndo maximiza ao fazer p, =2,5p,

logo,



4) 7 = p(q)q —k , k custo fixo

Como s6 existe custo fixo, o custo marginal ¢ igual a zero.
Logo, usando a mesma férmula da questdo anterior, temos:

p(i+)=0
&

Suponha que a elasticidade, como nas questdes 1 e 3, seja um parametro exogeno (e,
portanto, constante).
Supondo ¢ # —1, a solugdo ¢ fazer p = 0. O lucro € negativo.

Supondo & = -1, qualquer valor de p soluciona o problema. O lucro depende da forma
funcional da demanda.

Em geral, porém, a elasticidade depende da quantidade (basta olhar a formula da
elasticidade na questdo 1). Assim, o monopolista vai produzir a quantidade que torne a
elasticidade igual a —1. Assim, pode escolher um prego diferente de zero, de maneira que o
lucro ndo serd necessariamente negativo. O preco associado ¢ dado pela fungcdo demanda.
Portanto, mais uma vez, o lucro depende da funcao demanda.

5) max Y (a—bp,)p, - 3. (a—bp,Jexs,

dm a+ bexs,

—=a-2bp, +bexs, =0=> p, =——+

dp, 2b

Como esperado, o prego ¢ crescente na distancia. Logo, quao mais distante o mercado,

maior o prego pago.



